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∂π™∞°ø°π∫∞ ™Ã√§π∞

¶ÔÈÔ Â›Ó·È ÙÔ ·ÓÙÈÎÂ›ÌÂÓÔ ÙË˜ ‰È‰·ÎÙÈÎ‹˜ ÙˆÓ Ì·ıËÌ·ÙÈÎÒÓ, ˆ˜ ÂÈÛÙËÌÔÓÈ-
Î‹˜ Ú·ÎÙÈÎ‹˜; ∞ÎÚÈ‚¤ÛÙÂÚ·, ÔÈÔ ·ÓÙÈÎÂ›ÌÂÓÔ ·Ô‰›‰ÂÙ·È ¿ÌÂÛ· ‹ ¤ÌÌÂÛ· ÛÙË
‰È‰·ÎÙÈÎ‹ ÙˆÓ Ì·ıËÌ·ÙÈÎÒÓ ·fi ÙÈ˜ ‰ËÌÔÛÈÂ‡ÛÂÈ˜ ıÂˆÚËÙÈÎÒÓ ·Ó·Ï‡ÛÂˆÓ Î·È
ÂÌÂÈÚÈÎÒÓ ÂÚÂ˘ÓÒÓ, ·fi Ù· Ú·ÎÙÈÎ¿ ÙˆÓ Û˘Ó·ÊÒÓ Û˘ÓÂ‰Ú›ˆÓ Î·È ·fi Ù· Û¯Â-
ÙÈÎ¿ ÂÚÂ˘ÓËÙÈÎ¿ ÚÔÁÚ¿ÌÌ·Ù·;

∏ ·¿ÓÙËÛË ÛÙÔ ÂÚÒÙËÌ· ·˘Ùfi Ê·›ÓÂÙ·È ·˘ÙÔÓfiËÙË: Ë Ì¿ıËÛË Î·È Ë ‰È‰·-
ÛÎ·Ï›· ÙˆÓ Ì·ıËÌ·ÙÈÎÒÓ. ¢ÂÓ Â›Ó·È fiÌˆ˜, ÁÈ·Ù› ·˘Ù‹ Ë ·¿ÓÙËÛË ÚÔ¸Ôı¤ÙÂÈ
ÙËÓ ·Ú·‰Ô¯‹ fiÙÈ ÙÔ Ê·ÈÓfiÌÂÓÔ ÙË˜ Ì¿ıËÛË˜ ¤¯ÂÈ Ô˘ÛÈˆ‰Ò˜ ‰È·ÊÔÚÂÙÈÎ¿ ¯·Ú·-
ÎÙËÚÈÛÙÈÎ¿ ÁÈ· ÙË Ì·ıËÌ·ÙÈÎ‹ ÁÓÒÛË ·fi ÂÎÂ›Ó· Ù· ¯·Ú·ÎÙËÚÈÛÙÈÎ¿ Ô˘ ¤¯ÂÈ Ë
Ì¿ıËÛË Î¿ıÂ ¿ÏÏË˜ ÂÈÛÙËÌÔÓÈÎ‹˜ ÁÓÒÛË˜. ™ÙËÓ ›‰È· ‚¿ÛË, Ë ‰È‰·ÛÎ·Ï›· ÙˆÓ
Ì·ıËÌ·ÙÈÎÒÓ ‰È·ÊÔÚÔÔÈÂ›Ù·È ·fi ÙË ‰È‰·ÛÎ·Ï›· ¿ÏÏˆÓ ÂÈÛÙËÌÔÓÈÎÒÓ ÁÓÒ-
ÛÂˆÓ, ˆ˜ ÂÊ·ÚÌÔÁ‹ ÂÈÛÙËÌÔÓÈÎÒÓ ‰Â‰ÔÌ¤ÓˆÓ Ù· ÔÔ›· ÚÔÎ‡ÙÔ˘Ó ·fi ÙË ÌÂ-
Ï¤ÙË ÙË˜ Ì¿ıËÛË˜ ÙˆÓ Ì·ıËÌ·ÙÈÎÒÓ. ∏ ·Ú·‰Ô¯‹ ·˘Ù‹, fiÌˆ˜, ‰ÂÓ ÌÔÚÂ› Ô‡ÙÂ
Ó· ıÂˆÚÂ›Ù·È ÂÎ ÚÔÔÈÌ›Ô˘ ·˘ÙÔÓfiËÙË Ô‡ÙÂ Â›Ó·È ‚¤‚·È· Î·ıÔÏÈÎ¿ ·Ô‰ÂÎÙ‹.

ø˜ Û˘Ó¤ÂÈ·, Ù›ıÂÙ·È ˘fi ÂÚÒÙËÛË ÙÔ ÂÈÛÙËÌÔÓÈÎfi Î·ıÂÛÙÒ˜ ÙË˜ ‰È‰·ÎÙÈÎ‹˜
ÙˆÓ Ì·ıËÌ·ÙÈÎÒÓ, ·ÏÏ¿ Î·È ÌÂ ·Ó¿ÏÔÁ· ÂÈ¯ÂÈÚ‹Ì·Ù· fiÏˆÓ ÙˆÓ ‰È‰·ÎÙÈÎÒÓ, ÔÈ
ÔÔ›Â˜ ÂÓÙ¿ÛÛÔÓÙ·È ÛÙËÓ ÂÓfiÙËÙ· ÙˆÓ ÂÈÛÙËÌÔÓÈÎÒÓ Ú·ÎÙÈÎÒÓ, ÔÈ ÔÔ›Â˜ ÔÓÔ-
Ì¿˙ÔÓÙ·È “ÂÈÛÙ‹ÌÂ˜ ÙË˜ ·ÁˆÁ‹˜” Î·È ÔÈ ÔÔ›Â˜ Û˘ÁÎÚÔÙÔ‡ÓÙ·È ÛÙË ‚¿ÛË ·Úfi-
ÌÔÈˆÓ ·Ú·‰Ô¯ÒÓ ÁÈ· ÙÔ Ê·ÈÓfiÌÂÓÔ ÙË˜ Ì¿ıËÛË˜.

∏ ·ÚÔ‡Û· ÂÈÛ‹ÁËÛË ı¤ÙÂÈ ÚˆÙ›ÛÙˆ˜ ÂÚˆÙËÌ·ÙÈÎ¿ ÁÈ· ÙÔ ˙‹ÙËÌ· ·˘Ùfi Î·È
ÂÈ¯ÂÈÚÂ› Ó· ÛÎÈ·ÁÚ·Ê‹ÛÂÈ ··ÓÙ‹ÛÂÈ˜, ·ÔÛ·ÛÌ·ÙÈÎ¿ Î·È ·Ó·fiÊÂ˘ÎÙ· ÂÏÏÂÈ-
ÙÈÎ¿, ˘ÈÔıÂÙÒÓÙ·˜ ‚·ÛÈÎ¤˜ ·Ú¯¤˜ ÙË˜ ∞ÏÙÔ˘ÛÂÚÈ·Ó‹˜ ÂÈÛÙËÌÔÏÔÁÈÎ‹˜ ÔÙÈÎ‹˜,
fiˆ˜ ¤¯Ô˘Ó ·Ó·Ù˘¯ıÂ› ·fi ÙÔÓ ª·ÏÙ¿ (1990) Î·È Û˘ÓÔ„›˙ÔÓÙ·È ÂÈÏÂÎÙÈÎ¿
ÛÙË Û˘Ó¤¯ÂÈ·.
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∫¿ıÂ ÂÈÛÙ‹ÌË ¤¯ÂÈ ÙÔ ·ÓÙÈÎÂ›ÌÂÓÔ ÙË˜, ÙÔ ÔÔ›Ô Ë ›‰È· Û˘ÁÎÚÔÙÂ› Î·È ÙÔ ÔÔ›Ô
Ù·˘Ùfi¯ÚÔÓ· ·ÔÙÂÏÂ› Û˘ÛÙ·ÙÈÎfi ÙË˜ ÛÙÔÈ¯Â›Ô. ∫¿ıÂ ÂÈÛÙ‹ÌË Û˘ÁÎÚÔÙÂ› ÙÔ ·ÓÙÈ-
ÎÂ›ÌÂÓÔ ÙË˜ ÂÈÏ¤ÁÔÓÙ·˜, ÔÚ›˙ÔÓÙ·˜ Î·È ÂÚÈÁÚ¿ÊÔÓÙ·˜ Ê·ÈÓfiÌÂÓ· ÙË˜ Ú·ÁÌ·ÙÈ-
ÎfiÙËÙ·˜, ·Ó·Î·Ù·ÛÎÂ˘¿˙ÔÓÙ·˜ ÂÓÓÔÈÔÏÔÁÈÎ¿ Ù· Ê·ÈÓfiÌÂÓ· ·˘Ù¿ Î·È ÂÓÙ¿ÛÛÔÓÙ·˜
Ù· ÂÈÏÂÁÌ¤Ó· Î·È ÂÓÓÔÈÔÏÔÁÈÎ¿ ·Ó·Î·Ù·ÛÎÂ˘·ÛÌ¤Ó· Ê·ÈÓfiÌÂÓ· ÛÙÔ ÂÈÛÙËÌÔÓÈÎfi
ÙË˜ ·ÓÙÈÎÂ›ÌÂÓÔ. ∏ ‰È·‰ÈÎ·Û›· Û˘ÁÎÚfiÙËÛË˜ ÙÔ˘ ÂÈÛÙËÌÔÓÈÎÔ‡ ·ÓÙÈÎÂÈÌ¤ÓÔ˘ ÌÈ·˜
ÂÈÛÙ‹ÌË˜ ·ÔÙÂÏÂ› Ù·˘Ùfi¯ÚÔÓ· Î·È ‰È·‰ÈÎ·Û›· Û˘ÁÎÚfiÙËÛË˜ ÙË˜ ›‰È·˜ ÙË˜ ÂÈÛÙ‹-
ÌË˜, ·ÊÔ‡ ÚÔ¸Ôı¤ÙÂÈ Î·È ¯ÚËÛÈÌÔÔÈÂ›, ÂÓÒ ÙË ›‰È· ÛÙÈÁÌ‹ ·Ú¿ÁÂÈ, ÙÔ ÂÓÓÔÈÔ-
ÏÔÁÈÎfi Û‡ÛÙËÌ· Î·È ÙÈ˜ ÂÚÂ˘ÓËÙÈÎ¤˜ ÌÂıfi‰Ô˘˜, Ô˘ ÚÔÛÈ‰È¿˙Ô˘Ó ÛÙË Û˘ÁÎÂÎÚÈÌ¤-
ÓË ÂÈÛÙ‹ÌË. ∆Ô ÂÈÛÙËÌÔÓÈÎfi ·ÓÙÈÎÂ›ÌÂÓÔ, ÙÔ ÂÓÓÔÈÔÏÔÁÈÎfi Û‡ÛÙËÌ· Î·È ÔÈ ÂÚÂ˘-
ÓËÙÈÎ¤˜ Ì¤ıÔ‰ÔÈ ÌÈ·˜ ÂÈÛÙ‹ÌË˜ Û˘ÁÎÚÔÙÔ‡ÓÙ·È, ÂÔÌ¤Óˆ˜, Ù·˘Ùfi¯ÚÔÓ· Ì¤Û· ·fi
ÌÈ· ‰ÈÂÚÁ·Û›· ·ÌÔÈ‚·›ˆÓ ÚÔÛ‰ÈÔÚÈÛÌÒÓ Î·È ÂÏ¤Á¯ˆÓ, fiÔ˘ Î·ı¤Ó· ·fi Ù· ÛÙÔÈ-
¯Â›· ·˘Ù¿ ÚÔ¸Ôı¤ÙÂÈ ÙËÓ ‡·ÚÍË ÙˆÓ ¿ÏÏˆÓ. ∞˘Ù‹ Ë ‰È·‰ÈÎ·Û›· Û˘ÁÎÚfiÙËÛË˜
ÌÈ·˜ ÂÈÛÙ‹ÌË˜ Î·ıÈÛÙ¿ ÙÔ ·ÓÙÈÎÂ›ÌÂÓÔ ÙË˜ Û¯ÂÙÈÎ¿ ·˘ÙfiÓÔÌÔ ·fi Ù· ·ÓÙÈÎÂ›ÌÂÓ·
ÙˆÓ ¿ÏÏˆÓ ÂÈÛÙËÌÒÓ Î·È ·Ô‰›‰ÂÈ ÛÙÈ˜ ¤ÓÓÔÈÂ˜ Ô˘ ·ÔÙÂÏÔ‡Ó ÙÔ ÂÓÓÔÈÔÏÔÁÈÎfi
ÙË˜ Û‡ÛÙËÌ· ÌÈ· Û¯ÂÙÈÎ‹ ·˘ÙÔÓÔÌ›· ÓÔ‹Ì·ÙÔ˜. ∏ ·˘ÙÔÓÔÌ›· ÙÔ˘ ÂÈÛÙËÌÔÓÈÎÔ‡
·ÓÙÈÎÂÈÌ¤ÓÔ˘ Î·È ·˘ÙÔÓÔÌ›· ÓÔ‹Ì·ÙÔ˜ ÙˆÓ ÂÓÓÔÈÒÓ Î¿ıÂ ÂÈÛÙ‹ÌË˜ Î·ıÔÚ›˙Ô˘Ó Ù·
fiÚÈ· ÙË˜ ‰ÈÂÈÛÙËÌÔÓÈÎfiÙËÙ·˜ ÙË˜.

∏ ™À°∫ƒ√∆∏™∏ ∆∏™ ¢π¢∞∫∆π∫∏™ ∆ø¡ ª∞£∏ª∞∆π∫ø¡

Ÿˆ˜ ‰È·Ù˘ÒÓÂÙ·È ·fi ÙÔÓ ª·ÏÙ¿ (1983), Ë Û˘ÁÎÚfiÙËÛË Î¿ıÂ ÂÈÛÙ‹ÌË˜
Û˘ÓÈÛÙ¿ “ÌÈ· È‰È·›ÙÂÚ· Û‡ÓıÂÙË ‰È·‰ÈÎ·Û›· Ë ÔÔ›· ÂÓ¤¯ÂÈ Î·È ÂÓÂÚÁÔÔÈÂ› Î·Ù¿
È‰È¿˙ÔÓÙÂ˜ ÙÚfiÔ˘˜ ÔÏÏ¿, ‰È·ÊÔÚÂÙÈÎ¿ Î·È ·ÓÔÌÔÈÔÁÂÓ‹ ÛÙÔÈ¯Â›· ÙË˜ Û˘ÓÔÏÈÎ‹˜
ÎÔÈÓˆÓÈÎ‹˜ Ú·ÎÙÈÎ‹˜. ‘∞ÏÏ·Á¤˜ ÛÙËÓ ˘ÏÈÎ‹ ·Ú·ÁˆÁ‹ Î·È ÙË ˙ˆ‹ ÙˆÓ ·ÓıÚÒ-
ˆÓ, ÙÂ¯ÓÈÎ¿ ÂÈÙÂ‡ÁÌ·Ù· Î·È Î·ÈÓÔÙÔÌ›Â˜, Ó¤Â˜ ÎÔÈÓˆÓÈÎ¤˜ ÂÌÂÈÚ›Â˜, ÂÓÙ¿ÛÂÈ˜ Î·È
Ú‹ÁÌ·Ù· ÛÙÈ˜ Ú·ÎÙÈÎ¤˜ È‰ÂÔÏÔÁ›Â˜, ·ÏÏ·Á¤˜ Ô‡ Û˘ÓÂÈÊ¤ÚÔÓÙ·È ÛÙÈ˜ ıÂˆÚËÙÈÎ¤˜,
ÊÈÏÔÛÔÊÈÎ¤˜ ‰È·ÊÔÚÔÔÈ‹ÛÂÈ˜ Î·È Û˘ÁÎÚÔ‡ÛÂÈ˜, Û˘ÛÛˆÚÂ‡ÔÓÙ·È, ·ÏÏËÏÏÔ‰È·Ï¤-
ÎÔÓÙ·È Î·È ‰ËÌÈÔ˘ÚÁÔ‡Ó ¤Ó· ÛËÌÂ›Ô ÎÚ›ÛÈÌË˜ Û˘ÁÎ¤ÓÙÚˆÛË˜ fiÔ˘ ÔÈ ÂÈÌ¤ÚÔ˘˜ È¤-
ÛÂÈ˜ Ô‡ ˘Ê›ÛÙ·Ù·È ÙÔ ‰Â‰ÔÌ¤ÓÔ Û˘Ì˘ÎÓÒÓÔÓÙ·È, ·ÏÏËÏÏÔÂÓÈÛ¯‡ÔÓÙ·È Î·È Ô‰Ë-
ÁÔ‡Ó ÛÙËÓ Î·Ù·ÛÙÚÔÊ‹ ÙÔ˘. ◊ ‰È·‰ÈÎ·Û›· ·˘Ù‹˜ Ù‹˜ Î·Ù·ÛÙÚÔÊ‹˜ Â›Ó·È Ù·˘-
Ùfi¯ÚÔÓ· ‹ ‰È·‰ÈÎ·Û›· Ô‡ ‰È·ÌÔÚÊÒÓÂÈ ÙÔ ÂÈÛÙËÌÔÓÈÎfi ·ÓÙÈÎÂ›ÌÂÓÔ, ·‡Ù‹ Ô‡
Û˘ÓÈÛÙ¿ ÙÔ ·ÓÙ›ÛÙÔÈ¯Ô ÂÓÓÔÈÔÏÔÁÈÎfi Û‡ÛÙËÌ· Î·È ·‡Ù‹ Ô‡ ·ÔÎ·ıÈÛÙ¿ ÙÈ˜ ÚÔÛÈ-
‰È¿˙Ô˘ÛÂ˜ Û’ ·˘Ù¿ ÂÈÚ·Ì·ÙÈÎ¤˜ ‰È·‰ÈÎ·Û›Â˜. ∂›Ó·È, ‰ËÏ·‰‹, ‹ ‰È·‰ÈÎ·Û›· Ô‡ Û˘-
ÁÎÚÔÙÂ› Ù·˘Ùfi¯ÚÔÓ·, Ì¤Û· ÛÂ Ì›· ÂÓÈ·›· Î›ÓËÛË, fiÏ· Ù· ÛÙÔÈ¯Â›· Ô‡ Û˘Ó·-
ÔÙÂÏÔ‡Ó ÙËÓ ÂÈÛÙ‹ÌË ·‡Ù‹”, ÌÈ· ‰È·‰ÈÎ·Û›· Ô˘ ¤¯ÂÈ ÔÓÔÌ·ÛÙÂ› ·fi ÙÔÓ ª·ÛÂ-
Ï¿Ú “ÂÈÛÙËÌÔÏÔÁÈÎ‹ ÙÔÌ‹”.
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∏ ‰È‰·ÎÙÈÎ‹ ÙˆÓ Ì·ıËÌ·ÙÈÎÒÓ ˆ˜ ÂÈÛÙËÌÔÓÈÎ‹ Ú·ÎÙÈÎ‹ Î·È ÂÚÂ˘ÓËÙÈÎfi Â‰›Ô
Û˘ÁÎÚÔÙÂ›Ù·È Ù·˘Ùfi¯ÚÔÓ· ÌÂ, Î·È ÛÂ ÌÂÁ¿ÏÔ ‚·ıÌfi Ì¤Û· ·fi, ÙÈ˜ ÌÂÁ¿ÏÂ˜ ÌÂÙ·Ú-
Ú˘ıÌ›ÛÂÈ˜ ÙË˜ Ì·ıËÌ·ÙÈÎ‹˜ ÂÎ·›‰Â˘ÛË˜, ÔÈ ÔÔ›Â˜ Ú·ÁÌ·ÙÔÔÈ‹ıËÎ·Ó Î·Ù¿ ÙË
‰ÂÎ·ÂÙ›· ÙÔ˘ 1960. √È ÌÂÙ·ÚÚ˘ıÌ›ÛÂÈ˜ ·˘Ù¤˜ Î·ıÔ‰ËÁ‹ıËÎ·Ó ·fi ÙÔÓ √ÚÁ·ÓÈÛÌfi
√ÈÎÔÓÔÌÈÎ‹˜ ™˘ÓÂÚÁ·Û›·˜ Î·È ∞Ó¿Ù˘ÍË˜ (OECD, ·Ú¯ÈÎ¿ √ÚÁ·ÓÈÛÌfi ∂˘Úˆ·˚-
Î‹˜ √ÈÎÔÓÔÌÈÎ‹˜ ™˘ÓÂÚÁ·Û›·˜ - OEEC), ˆ˜ ·fiÎÚÈÛË ÙË˜ ¢‡ÛË˜ ÛÙËÓ ÙÂ¯ÓÔÏÔÁÈ-
Î‹ ÚfiÎÏËÛË ÙË˜ ∂™™¢ ÛÙÔ Ï·›ÛÈÔ ÙÔ˘ ÏÂÁfiÌÂÓÔ˘ æ˘¯ÚÔ‡ ¶ÔÏ¤ÌÔ˘, Ë ÔÔ›·
ÂÎ‰ËÏÒıËÎÂ ÌÂ ÙËÓ ÂÎÙfiÍÂ˘ÛË ÙÔ˘ ‰ÔÚ˘ÊfiÚÔ˘ Sputnik I ÙÔÓ √ÎÙÒ‚ÚÈÔ ÙÔ˘ 1957.
∫·Ù¿ ÙË ‰ÂÎ·ÂÙ›· ÙÔ˘ 1960, Û˘Ó¤Ú¯ÔÓÙ·È ÌÂ ÙËÓ Î·ıÔ‰‹ÁËÛË Î·È ÙËÓ ¯ÚËÌ·ÙÔ‰fi-
ÙËÛË ÙÔ˘ √√™∞ ÛÂ ‰È·‰Ô¯ÈÎ¤˜ Û˘Ó·ÓÙ‹ÛÂÈ˜ ÌÂ ÙË ÌÔÚÊ‹ ÛÂÌÈÓ·Ú›ˆÓ-Û˘ÓÂ‰Ú›ˆÓ
ÂÈ‰ÈÎÔ› ÙË˜ Ì·ıËÌ·ÙÈÎ‹˜ ÂÎ·›‰Â˘ÛË˜ Î·È ÛÙÂÏ¤¯Ë ÂÎ·È‰Â˘ÙÈÎ‹˜ ÔÏÈÙÈÎ‹˜, ˆ˜
·ÓÙÈÚfiÛˆÔÈ ¯ˆÚÒÓ ÙË˜ ¢˘ÙÈÎ‹˜ ∂˘ÚÒË˜ Î·È ÙˆÓ ∏¶∞ Î·È ÂÂÍÂÚÁ¿˙ÔÓÙ·È ÙÔ
ÂÚÈÂ¯fiÌÂÓÔ, Ù· Ì¤Û·, ÙÈ˜ Ú·ÎÙÈÎ¤˜ Î·È Ù· ÚÔ‚Ï‹Ì·Ù· ÙË˜ ‰È‰·ÛÎ·Ï›·˜ ÙˆÓ Ì·-
ıËÌ·ÙÈÎÒÓ, ‰È·ÌÔÚÊÒÓÔÓÙ·˜ ÙÔ ‚·ÛÈÎfi Ï·›ÛÈÔ ÙˆÓ ÌÂÙ·ÚÚ˘ıÌ›ÛÂˆÓ ÙË˜ Ì·ıË-
Ì·ÙÈÎ‹˜ ÂÎ·›‰Â˘ÛË˜ (Fehr, 1961·, 1961‚, 1964). ∞fi ÙÔ 1966 Î·È ÂÍ‹˜ ‰Ú·-
ÛÙËÚÈÔÔÈÂ›Ù·È ÛÙËÓ ›‰È· Î·ÙÂ‡ı˘ÓÛË ÌÂ ÌÈ· ÛÂÈÚ¿ ÌÂÏÂÙÒÓ, ÂÎ‰fiÛÂˆÓ Î·È ÛÂÌÈÓ·-
Ú›ˆÓ Ë UNESCO ÌÂ ÛÙfi¯Ô ÙË ‰È¿‰ÔÛË ÙˆÓ ÌÂÙ·ÚÚ˘ıÌ›ÛÂˆÓ ÙË˜ Ì·ıËÌ·ÙÈÎ‹˜ ÂÎ-
·›‰Â˘ÛË˜ ÛÙÈ˜ ¯ÒÚÂ˜ ÂÎÙfi˜ ÙË˜ ¢˘ÙÈÎ‹˜ ∂˘ÚÒË˜ Î·È ÙÈ˜ ∏¶∞ (UNESCO,
1966). ∆Ô 1968 ÂÎ‰›‰ÂÙ·È ÙÔ ÂÚÈÔ‰ÈÎfi Educational Studies in Mathematics Î·È
ÙÔÓ ÂfiÌÂÓÔ ¯ÚfiÓÔ ÙÔ Journal for Research in Mathematics Education, ‰‡Ô ·fi
Ù· ÛËÌ·ÓÙÈÎfiÙÂÚ· ÂÚÈÔ‰ÈÎ¿ Î·È ÌÂ ÌÂÁ¿ÏË ÂÈÚÚÔ‹ ÛÙË ‰È·ÌfiÚÊˆÛË ÙË˜ ‰È‰·ÎÙÈ-
Î‹˜ ÙˆÓ Ì·ıËÌ·ÙÈÎÒÓ. ∆ËÓ ›‰È· ÂÔ¯‹ ·Ó·Ù‡ÛÛÔÓÙ·È ÂÎ·È‰Â˘ÙÈÎ¿ ÚÔÁÚ¿ÌÌ·Ù·
ÁÈ· Ù· Ì·ıËÌ·ÙÈÎ¿ ÙË˜ ÚˆÙÔ‚¿ıÌÈ·˜ Î·È ‰Â˘ÙÂÚÔ‚¿ıÌÈ·˜ ÂÎ·›‰Â˘ÛË˜ ·fi ‰È¿-
ÊÔÚÔ˘˜ ÔÚÁ·ÓÈÛÌÔ‡˜ Î·È È‰Ú‡Ì·Ù· (Nuffield-ª. µÚÂÙ·Ó›·, Alef-°ÂÚÌ·Ó›·, Ana-
logue-°·ÏÏ›·, School Mathematics Study Group-∏¶∞, Î.·.), Ù· ÔÔ›· ·ÛÎÔ‡Ó
ÛËÌ·ÓÙÈÎ‹ Â›‰Ú·ÛË ÛÙÔ˘˜ Û˘ÛÙ·ÙÈÎÔ‡˜ fiÚÔ˘˜ ÙË˜ ˘fi ‰È·ÌfiÚÊˆÛË ‰È‰·ÎÙÈÎ‹˜
ÙˆÓ Ì·ıËÌ·ÙÈÎÒÓ.

ª¤Û· Û’ ·˘Ùfi ÙÔ ÔÏÈÙÈÎfi Î·È ÎÔÈÓˆÓÈÎfi Ï·›ÛÈÔ Î·È ÌÂ fiÙÈ ÙÔ Ï·›ÛÈÔ ·˘Ùfi
Û˘ÓÂ¿ÁÂÙ·È, ·Ú¿ÏÏËÏ· ÌÂ ÙÈ˜ ÂÂÍÂÚÁ·Û›Â˜ ÙˆÓ ˙ËÙËÌ¿ÙˆÓ Ô˘ ·ÊÔÚÔ‡Ó ÙÈ˜ ÌÂ-
Ù·ÚÚ˘ıÌ›ÛÂÈ˜ ÙË˜ Ì·ıËÌ·ÙÈÎ‹˜ ÂÎ·›‰Â˘ÛË˜, Û˘ÁÎÚÔÙÂ›Ù·È ˆ˜ ·˘ÙfiÓÔÌË ÂÈÛÙËÌÔ-
ÓÈÎ‹ ‰Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙ· Ë ‰È‰·ÎÙÈÎ‹ ÙˆÓ Ì·ıËÌ·ÙÈÎÒÓ. ŒÎÙÔÙÂ ·Ó·Ù‡ÛÛÂÙ·È ˆ˜ ÂÈ-
ÛÙËÌÔÓÈÎ‹ Ú·ÎÙÈÎ‹ Î·È Î·ıÈÂÚÒÓÂÙ·È ÛÂ ·Î·‰ËÌ·˚Îfi Â›Â‰Ô, fiˆ˜ ÌÔÚÂ› Ó·
‰È·ÈÛÙˆıÂ› ·fi ÌÈ· ÛÂÈÚ¿ ÁÂÁÔÓfiÙˆÓ, fiˆ˜ Ë ·Ó¿Ù˘ÍË ÚÔÙ˘¯È·ÎÒÓ Î·È ÌÂÙ·-
Ù˘¯È·ÎÒÓ ·ÓÂÈÛÙËÌÈ·ÎÒÓ ÛÔ˘‰ÒÓ Î·È Ë ›‰Ú˘ÛË ·ÓÙ›ÛÙÔÈ¯ˆÓ ÙÌËÌ¿ÙˆÓ ‹ ÈÓ-
ÛÙÈÙÔ‡ÙˆÓ, Ë ·Ó¿Ù˘ÍË ÂÚÂ˘ÓËÙÈÎÒÓ ÚÔÁÚ·ÌÌ¿ÙˆÓ Î·È Ë ¯ÔÚËÁ›· ˘ÔÙÚÔÊÈÒÓ, Ë
›‰Ú˘ÛË ÂıÓÈÎÒÓ Î·È ‰ÈÂıÓÒÓ ÂÈÛÙËÌÔÓÈÎÒÓ ÂÓÒÛÂˆÓ, Ë ‰ÈÔÚÁ¿ÓˆÛË Û˘ÓÂ‰Ú›ˆÓ, Ë
¤Î‰ÔÛË ÂÚÈÔ‰ÈÎÒÓ Î·È ‚È‚Ï›ˆÓ ÌÂ ıÂÌ·ÙÔÏÔÁ›· ·ÔÎÏÂÈÛÙÈÎ¿ ·ÊÈÂÚˆÌ¤ÓË ÛÙË ‰È-
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‰·ÎÙÈÎ‹ ÙˆÓ Ì·ıËÌ·ÙÈÎÒÓ. ∆Ô ÂÈÛÙËÌÔÓÈÎfi ·ÓÙÈÎÂ›ÌÂÓÔ ÙË˜ ‰È‰·ÎÙÈÎ‹˜ ÙˆÓ Ì·-
ıËÌ·ÙÈÎÒÓ Û˘ÁÎÚÔÙÂ›Ù·È, ÂÔÌ¤Óˆ˜, Ì¤Û· ·fi ÌÈ· “ÂÈÛÙËÌÔÓÈÎ‹” ıÂÒÚËÛË ÂÓfi˜
‹‰Ë ‰È·ÎÚÈÙÔ‡ Ê·ÈÓÔÌ¤ÓÔ˘, ·˘ÙÔ‡ “ÙË˜ ‰È‰·ÛÎ·Ï›·˜ ÙˆÓ Ì·ıËÌ·ÙÈÎÒÓ” ÛÙÔ Ù˘È-
Îfi Û¯ÔÏÂ›Ô. ∏ ÌÂÙ·ÙÚÔ‹, ‰ËÏ·‰‹, ÙË˜ ıÂÒÚËÛË˜ ÂÓfi˜ Ê·ÈÓÔÌ¤ÓÔ˘, ˘fi ÙËÓ ›Â-
ÛË ÎÔÈÓˆÓÈÎÔ-ÔÏÈÙÈÎÒÓ ·Ó·ÁÎÒÓ, ·Ú¿ÁÂÈ ÙÔ ÂÈÛÙËÌÔÓÈÎfi ·ÓÙÈÎÂ›ÌÂÓÔ ÙË˜ ‰È‰·-
ÎÙÈÎ‹˜ ÙˆÓ Ì·ıËÌ·ÙÈÎÒÓ. ∏ Ì¤¯ÚÈ ÙfiÙÂ Î˘Ú›·Ú¯Ë ÔÙÈÎ‹ ıÂˆÚÔ‡ÛÂ ÙË Ì·ıËÌ·ÙÈÎ‹
ÛÎ¤„Ë Î·È Î·Ù¿ Û˘Ó¤ÂÈ· ÙË Ì¿ıËÛË ÙˆÓ Ì·ıËÌ·ÙÈÎÒÓ ˆ˜ Ê˘ÛÈÎ‹ ‰˘Ó·ÙfiÙËÙ·, ˆ˜
ÂÁÁÂÓ¤˜ ¯¿ÚÈÛÌ·, ÙˆÓ ·ÙfiÌˆÓ, ÔfiÙÂ Ë ‰È‰·ÛÎ·Ï›· ÙˆÓ Ì·ıËÌ·ÙÈÎÒÓ ·Â˘ı‡ÓÔ-
ÓÙ·Ó ÛÂ Û˘ÁÎÂÎÚÈÌ¤Ó· ¿ÙÔÌ·, Ô ‰Â ÚfiÏÔ˜ ÙË˜ ‰ÂÓ ÌÔÚÔ‡ÛÂ Ó· ıÂˆÚËıÂ› Î·ıÔÚÈ-
ÛÙÈÎfi˜. ∏ ‰È‰·ÎÙÈÎ‹ ÙˆÓ Ì·ıËÌ·ÙÈÎÒÓ Û˘ÁÎÚÔÙÂ›Ù·È ÛÂ ‰ÈÂÈÛÙËÌÔÓÈÎ‹ ‚¿ÛË, ˘fi
ÙÔ˘˜ fiÚÔ˘˜ ÙË˜ Ó¤·˜ ıÂÒÚËÛË˜ ÚˆÙ·Ú¯ÈÎ¿ ÙË˜ ‰È‰·ÛÎ·Ï›·˜ Î·È ‰Â˘ÙÂÚÂ˘fiÓÙˆ˜
ÙÔ˘ Ê·ÈÓÔÌ¤ÓÔ˘ ÙË˜ Ì¿ıËÛË˜ ÙˆÓ Ì·ıËÌ·ÙÈÎÒÓ. ∏ ÌÂ ÙÔ˘˜ Û˘ÁÎÂÎÚÈÌ¤ÓÔ˘˜ fiÚÔ˘˜,
fiÌˆ˜, Û˘ÁÎÚfiÙËÛË ÙË˜ ‰È‰·ÎÙÈÎ‹˜ ÙˆÓ Ì·ıËÌ·ÙÈÎÒÓ ˆ˜ ÂÈÛÙËÌÔÓÈÎ‹˜ Ú·ÎÙÈÎ‹˜
Û˘ÓÂ¿ÁÂÙ·È ÌÈ· ÂÍ·Ú¯‹˜ ·Û¿ÊÂÈ· ÛÙÈ˜ Û¯¤ÛÂÈ˜ ıÂˆÚ›·˜ Î·È ÂÊ·ÚÌÔÁ‹˜, fiˆ˜
Â›ÛË˜ Î·È ÛÙÈ˜ Û¯¤ÛÂÈ˜ ·ÌÊfiÙÂÚˆÓ ÌÂ ÙËÓ ÂÎ·È‰Â˘ÙÈÎ‹ ÔÏÈÙÈÎ‹ ÙË˜ Ì·ıËÌ·ÙÈÎ‹˜
ÂÎ·›‰Â˘ÛË˜. ∆ÂÏÈÎ¿, ÛÙË Û˘ÁÎÚfiÙËÛË ÙÔ˘ ÂÈÛÙËÌÔÓÈÎÔ‡ ·ÓÙÈÎÂÈÌ¤ÓÔ˘ ÙË˜ ‰È‰·-
ÎÙÈÎ‹˜ ÙˆÓ Ì·ıËÌ·ÙÈÎÒÓ Î·Ù·Ï·Ì‚¿ÓÂÈ ÚˆÙÂ‡Ô˘Û· ı¤ÛË Î·È Î˘ÚÈ·Ú¯Â› Ë ÂÊ·Ú-
ÌÔÁ‹ ÛÂ ‚¿ÚÔ˜ ÙË˜ ıÂˆÚ›·˜, ÁÂÁÔÓfi˜ Ô˘ ‰È·ÌÔÚÊÒÓÂÈ Î·ıÔÚÈÛÙÈÎ¿ ÙÔ ÂÓÓÔÈÔÏÔ-
ÁÈÎfi Û‡ÛÙËÌ· Î·È ÙÈ˜ ÂÚÂ˘ÓËÙÈÎ¤˜ ‰È·‰ÈÎ·Û›Â˜ ÙË˜.

√π ™Ã∂™∂π™ £∂øƒπ∞™ ∫∞π ∂º∞ƒª√°∏™ ™∆∏ ¢π¢∞∫∆π∫∏ 
∆ø¡ ª∞£∏ª∞∆π∫ø¡

ªÈ· ÂÁÁÂÓ‹˜ ·Û¿ÊÂÈ· ÛÙÈ˜ Û¯¤ÛÂÈ˜ ıÂˆÚ›·˜ Î·È ÂÊ·ÚÌÔÁ‹˜, fiˆ˜ Â›ÛË˜ Î·È
ÛÙÈ˜ Û¯¤ÛÂÈ˜ ·ÌÊfiÙÂÚˆÓ ÌÂ ÙËÓ ÂÎ·È‰Â˘ÙÈÎ‹ ÔÏÈÙÈÎ‹ ÙË˜ Ì·ıËÌ·ÙÈÎ‹˜ ÂÎ·›‰Â˘-
ÛË˜ Î˘ÚÈ·Ú¯Â›, fiˆ˜ ÚÔ·Ó·Ê¤ÚıËÎÂ, ˆ˜ ·ÔÙ¤ÏÂÛÌ· ÙÔ˘ ‰ÈÂÈÛÙËÌÔÓÈÎÔ‡ ¯·Ú·-
ÎÙ‹Ú· ÙË˜ Î·È ÙˆÓ ÎÔÈÓˆÓÈÎÒÓ Î·È ÔÏÈÙÈÎÒÓ fiÚˆÓ, ˘fi ÙÔ˘˜ ÔÔ›Ô˘˜ Û˘ÁÎÚÔÙ‹-
ıËÎÂ Ë ‰È‰·ÎÙÈÎ‹ ÙˆÓ Ì·ıËÌ·ÙÈÎÒÓ. ∆· ÂÚÂ˘ÓËÙÈÎ¿ ÂÚˆÙ‹Ì·Ù· Î·È ÔÈ ÚÔ‚ÏËÌ·ÙÈ-
Î¤˜ Ì¤Û· ·fi ÙÈ˜ ÔÔ›Â˜ ·Ó·‰ÂÈÎÓ‡ÔÓÙ·È, ·Ó·Ê¤ÚÔÓÙ·È Î·Ù¿ Î·ÓfiÓ· ÛÙË ‰È‰·ÛÎ·-
Ï›· ÙˆÓ Ì·ıËÌ·ÙÈÎÒÓ ÛÙÔ Ù˘ÈÎfi Û¯ÔÏÂ›Ô Î·È Ë ‰ÈÂÚÂ‡ÓËÛË ÙÔ˘˜ ‰ÂÓ ÙÂÎÌËÚÈÒÓÂ-
Ù·È ÛÙË ıÂˆÚ›·, ·ÏÏ¿ ÛÙË ¯ÚËÛÈÌfiÙËÙ· ÙÔ˘˜ ÁÈ· ÙËÓ ·ÔÙÂÏÂÛÌ·ÙÈÎfiÙËÙ· ÙË˜ ‰È-
‰·ÛÎ·Ï›·˜ ÙˆÓ Ì·ıËÌ·ÙÈÎÒÓ, ‰ËÏ·‰‹ ÛÂ ÂÊ·ÚÌÔÁ¤˜ ÙË˜ ‰È‰·ÎÙÈÎ‹˜ ÙˆÓ
Ì·ıËÌ·ÙÈÎÒÓ ÛÂ ¤Ó· ÔÏ‡ Û˘ÁÎÂÎÚÈÌ¤ÓÔ Ï·›ÛÈÔ. ∂Ê·ÚÌÔÁ¤˜ ÙË˜ ‰È‰·ÎÙÈÎ‹˜ ÙˆÓ
Ì·ıËÌ·ÙÈÎÒÓ, ‰ËÏ·‰‹, ÔÈ ÔÔ›Â˜ ˘Ô‰ÂÈÎÓ‡ÔÓÙ·È, Î·Ù¿ Î·ÓfiÓ·, ·fi ÙÈ˜ Û˘ÁÎ˘ÚÈ·-
Î¤˜ ·Ó¿ÁÎÂ˜ ÙË˜ ÂÎ·È‰Â˘ÙÈÎ‹˜ ÔÏÈÙÈÎ‹˜ Î·È ‰ÂÓ ÚÔÛ‰ÈÔÚ›˙ÔÓÙ·È ·fi ÙËÓ ıÂˆÚË-
ÙÈÎ‹ ·Ó¿Ù˘ÍË ÙË˜ ‰È‰·ÎÙÈÎ‹˜ ÙˆÓ Ì·ıËÌ·ÙÈÎÒÓ Î·È Ù· Ê·ÈÓfiÌÂÓ· ÙË˜ Ú·ÁÌ·ÙÈ-
ÎfiÙËÙ·˜ Ô˘ ·˘Ù‹ ÛÙÔ¯Â‡ÂÈ. ∏ ÏÂÈÔÓfiÙËÙ· ÙˆÓ ÂÚÂ˘ÓËÙÈÎÒÓ ·Ó·ÎÔÈÓÒÛÂˆÓ Ô˘
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‰ËÌÔÛÈÂ‡ÔÓÙ·È ÛÂ ÂÚÈÔ‰ÈÎ¿ ‹ ·ÚÔ˘ÛÈ¿˙ÔÓÙ·È ÛÂ Û˘Ó¤‰ÚÈ· ‰È‰·ÎÙÈÎ‹˜ ÙˆÓ Ì·ıË-
Ì·ÙÈÎÒÓ, È‰È·›ÙÂÚ· ÛÙÈ˜ ∞ÁÁÏfiÊˆÓÂ˜ ¯ÒÚÂ˜, ÂÈÛ¿ÁÔ˘Ó ÙÔÓ ÚÔ‚ÏËÌ·ÙÈÛÌfi ÙÔ˘˜ ÌÂ
·Ó·ÊÔÚ¿ ÛÙÔ˘˜ ÛÙfi¯Ô˘˜ ‹ Î·È ÛÙÈ˜ ·Ó¿ÁÎÂ˜ Ô˘ ÂÈÛËÌ·›ÓÔÓÙ·È ÛÂ ÎÂ›ÌÂÓ· ÂÎ·È-
‰Â˘ÙÈÎ‹˜ ÔÏÈÙÈÎ‹˜ ‹ ÛÂ ıÂÛÌÔıÂÙËÌ¤Ó· ÚÔÁÚ¿ÌÌ·Ù· ÛÔ˘‰ÒÓ. ¶·Ú¿ÏÏËÏ·,
fiˆ˜ Î·Ù·ÁÚ¿ÊÂÙ·È ·fi ÙÔ˘˜ Lerman & ∆Û·ÙÛ·ÚÒÓË (2003), ¤Ó· ÔÛÔÛÙfi ÌÂ-
Á·Ï‡ÙÂÚÔ ÙÔ˘ 85% ÙˆÓ ¿ÚıÚˆÓ ‰È‰·ÎÙÈÎ‹˜ ÙˆÓ Ì·ıËÌ·ÙÈÎÒÓ Ô˘ ‰ËÌÔÛÈÂ‡ÙËÎ·Ó
Î·Ù¿ ÙË ‰ÂÎ·ÂÙ›· 1990-2001 ÛÙ· ÂÚÈÔ‰ÈÎ¿ Educational Studies in Mathematics
Î·È Journal for Research in Mathematics Education ·Ó·Ê¤ÚÔÓÙ·È ÛÂ, ‹ ˘ÔÓÔ-
Ô‡Ó, ¤Ó· Û˘ÁÎÂÎÚÈÌ¤ÓÔ ·È‰·ÁˆÁÈÎfi ÌÔÓÙ¤ÏÔ. √È ÂÊ·ÚÌÔÁ¤˜ ÙË˜ ‰È‰·ÎÙÈÎ‹˜ ÙˆÓ
Ì·ıËÌ·ÙÈÎÒÓ Ô˘ ·Ó·Ê¤ÚÔÓÙ·È ÛÙÈ˜, Î·È ÚÔÎ‡ÙÔ˘Ó ·fi ÙÈ˜, ÂÎ·È‰Â˘ÙÈÎ¤˜ ÔÏÈ-
ÙÈÎ¤˜ ·ÔÎÙÔ‡Ó ¤ÙÛÈ ÌÈ· È‰È¿˙Ô˘Û· ÚÔÙÂÚ·ÈfiÙËÙ· ÛÂ ‚¿ÚÔ˜ ÙˆÓ ÚÔ‚ÏËÌ¿ÙˆÓ Ù·
ÔÔ›· ÚÔÎ‡ÙÔ˘Ó ·fi ÙË ıÂˆÚËÙÈÎ‹ ÙË˜ ·Ó¿Ù˘ÍË. ∞˘Ù‹ Ë Î˘ÚÈ·Ú¯›· ÙË˜ ÂÊ·Ú-
ÌÔÁ‹˜ Â› ÙË˜ ıÂˆÚ›·˜ Û˘ÓÂ¿ÁÂÙ·È ·ÊÂÓfi˜ ÙÔÓ ÂÚÈÔÚÈÛÌfi ÙÔ˘ ÂÈÛÙËÌÔÓÈÎÔ‡
·ÓÙÈÎÂÈÌ¤ÓÔ˘ Î·È Î·Ù¿ Û˘Ó¤ÂÈ· ÙË ÌÔÓÔÌÂÚ‹ ·Ó¿Ù˘ÍË ÙÔ˘ ıÂˆÚËÙÈÎÔ‡ Ï·ÈÛ›Ô˘
ÙË˜ ‰È‰·ÎÙÈÎ‹˜ ÙˆÓ Ì·ıËÌ·ÙÈÎÒÓ Î·È ·ÊÂÙ¤ÚÔ˘ ÙËÓ ‰È·ÌfiÚÊˆÛË ÂÓfi˜ È‰ÈfiÙ˘Ô˘
Î·ıÂÛÙÒÙÔ˜ ÓÔÌÈÌÔÔ›ËÛË˜ ÙË˜ ÁÓÒÛË˜, Ô˘ ÌÂ ÙË ÛÂÈÚ¿ ÙÔ˘ ‰È·ÌÔÚÊÒÓÂÈ ·ÓÙ›-
ÛÙÔÈ¯· ÙÔ ÂÚÈÂ¯fiÌÂÓÔ ÙË˜ ıÂˆÚ›·˜. ™Â ÌÂÁ¿ÏÔ ‚·ıÌfi, ÎÚÈÙ‹ÚÈÔ ÓÔÌÈÌÔÔ›ËÛË˜
ÙË˜ ÁÓÒÛË˜, Ô˘ ·Ú¿ÁÂÙ·È ·fi ÙËÓ ÂÈÛÙËÌÔÓÈÎ‹ Ú·ÎÙÈÎ‹ ÙË˜ ‰È‰·ÎÙÈÎ‹˜ ÙˆÓ
Ì·ıËÌ·ÙÈÎÒÓ ‰ÂÓ ıÂˆÚÂ›Ù·È Ë ·Ï‹ıÂÈ· ÌÂ ÙËÓ Ù˘ÈÎ‹ ÂÈÛÙËÌÔÓÈÎ‹ ¤ÓÓÔÈ· ÙÔ˘
fiÚÔ˘, ·ÏÏ¿ Ë ÂÓ‰Â¯fiÌÂÓË ¯ÚËÛÈÌfiÙËÙ· ÙË˜ ÛÙËÓ ÔÏÈÙÈÎ‹ ÙË˜ Ì·ıËÌ·ÙÈÎ‹˜ ÂÎ·›-
‰Â˘ÛË˜. ∏ ‰È‰·ÎÙÈÎ‹ ÙˆÓ Ì·ıËÌ·ÙÈÎÒÓ, Î·Ù¿ Û˘Ó¤ÂÈ·, Î·ÏÂ›Ù·È ‰È·ÚÎÒ˜ Ó· ÏÔ-
ÁÔ‰ÔÙÂ› fi¯È ÛÙËÓ ÂÈÛÙËÌÔÓÈÎ‹ ·ÏÏ¿ ÛÙËÓ ÂÎ·È‰Â˘ÙÈÎ‹ ‰ÂÔÓÙÔÏÔÁ›· Î·È ÛÙ· ÎÚÈ-
Ù‹ÚÈ· ÙË˜ Î˘Ú›·Ú¯Ë˜ ÂÎ·È‰Â˘ÙÈÎ‹˜ ÔÏÈÙÈÎ‹˜ ÌÂ ·Ó¿ÏÔÁË ·ÏÏÔ›ˆÛË Î·È ·ÓÂ·ÚÎ‹
·Ó¿Ù˘ÍË ÙÔ˘ ıÂˆÚËÙÈÎÔ‡ ÙË˜ ¯·Ú·ÎÙ‹Ú·. ∏ ·fi‰ÔÛË ÂÓfi˜ ÚˆÙÂ‡ÔÓÙ· ÚfiÏÔ˘
ÛÙË ıÂˆÚ›· Ì¤Û· ·fi ÙË Û˘ÁÎÚfiÙËÛË Î·Ù¿ÏÏËÏˆÓ Û¯¤ÛÂˆÓ ıÂˆÚ›·˜ Î·È ÂÊ·ÚÌÔ-
Á‹˜ Î·È Ë ·˘ÙÔÓfiÌËÛË ÙÔ˘˜ ·fi ÙÈ˜ ·ÓÙ›ÛÙÔÈ¯Â˜ È‰ÂÔÏÔÁÈÎ¤˜ ÂÍ·ÚÙ‹ÛÂÈ˜ ·Ú·Ì¤-
ÓÔ˘Ó, ÂÔÌ¤Óˆ˜, ˙ËÙÔ‡ÌÂÓ· Î·È ·ÔÙÂÏÔ‡Ó ·Ó·ÁÎ·›Â˜ ÚÔ¸Ôı¤ÛÂÈ˜ ÁÈ· ÙËÓ ÔÏÔ-
ÎÏ‹ÚˆÛË ÙË˜ ÂÈÛÙËÌÔÓÈÎ‹˜ Û˘ÁÎÚfiÙËÛË˜ ÙË˜ ‰È‰·ÎÙÈÎ‹˜ ÙˆÓ Ì·ıËÌ·ÙÈÎÒÓ, ˘fi
ÙÔ˘˜ fiÚÔ˘˜, ‚¤‚·È·, Ô˘ ı¤ÙÂÈ Ô ‰ÈÂÈÛÙËÌÔÓÈÎfi˜ ¯·Ú·ÎÙ‹Ú·˜ ÙË˜.

√ ¢π∂¶π™∆∏ª√¡π∫√™ Ã∞ƒ∞∫∆∏ƒ∞™ ∆∏™ ¢π¢∞∫∆π∫∏™
∆ø¡ ª∞£∏ª∞∆π∫ø¡

∏ ‰È‰·ÎÙÈÎ‹ ÙˆÓ Ì·ıËÌ·ÙÈÎÒÓ Û˘ÁÎÚÔÙÂ›Ù·È, fiˆ˜ ÚÔ·Ó·Ê¤ÚıËÎÂ, Î·È ·Ó·-
Ù‡ÛÛÂÙ·È ÛÂ ‰ÈÂÈÛÙËÌÔÓÈÎ‹ ‚¿ÛË. ∆· fiÚÈ· ·˘Ù‹˜ ÙË˜ ‰ÈÂÈÛÙËÌÔÓÈÎfiÙËÙ·˜ Î·ıÔ-
Ú›˙ÔÓÙ·È ·fi ÙËÓ ·˘ÙÔÓÔÌ›· ÙÔ˘ ·ÓÙÈÎÂÈÌ¤ÓÔ˘ ÙË˜ ‰È‰·ÎÙÈÎ‹˜ ÙˆÓ Ì·ıËÌ·ÙÈÎÒÓ,
ˆ˜ ÚÔ˜ Ù· ·ÓÙÈÎÂ›ÌÂÓ· ¿ÏÏˆÓ ÂÈÛÙËÌÒÓ Î·È ·fi ÙËÓ ·˘ÙÔÓÔÌ›· ÙÔ˘ ÓÔ‹Ì·ÙÔ˜
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ÙˆÓ ÂÓÓÔÈÒÓ ÙÔ˘ ÂÓÓÔÈÔÏÔÁÈÎÔ‡ ÙË˜ Û˘ÛÙ‹Ì·ÙÔ˜ ·¤Ó·ÓÙÈ ÛÙÔ ÓfiËÌ· Ô˘, ÂÓ‰Â¯Ô-
Ì¤Óˆ˜, ¤¯Ô˘Ó ÔÈ ›‰ÈÂ˜ ¤ÓÓÔÈÂ˜ ÛÙËÓ ÙÚ¤¯Ô˘Û· ÂÌÂÈÚ›· ‹ ÛÙ· Ï·›ÛÈ· ÙÔ˘ ÂÓÓÔÈÔÏÔ-
ÁÈÎÔ‡ Û˘ÛÙ‹Ì·ÙÔ˜ ¿ÏÏˆÓ ÂÈÛÙËÌÒÓ (ª·ÏÙ¿˜, 1983).

ªÂ ÙËÓ ·Ú·‰Ô¯‹ fiÙÈ ÙÔ Ê·ÈÓfiÌÂÓÔ ÙË˜ Ì¿ıËÛË˜ ÙˆÓ Ì·ıËÌ·ÙÈÎÒÓ Î·È Î·Ù¿
Û˘Ó¤ÂÈ· ÙË˜ ‰È‰·ÛÎ·Ï›·˜ ÙÔ˘˜ ·ÚÔ˘ÛÈ¿˙Ô˘Ó ¯·Ú·ÎÙËÚÈÛÙÈÎ¿ Ô˘ÛÈˆ‰Ò˜ ‰È·ÊÔ-
ÚÔÔÈËÌ¤Ó· ·fi ÂÎÂ›Ó· ÙË˜ Ì¿ıËÛË˜ Î·È ‰È‰·ÛÎ·Ï›·˜ ¿ÏÏˆÓ ÂÈÛÙËÌÔÓÈÎÒÓ ÁÓÒ-
ÛÂˆÓ, Ë ‰È‰·ÎÙÈÎ‹ ÙˆÓ Ì·ıËÌ·ÙÈÎÒÓ Û˘ÁÎÚÔÙÂ›, ˆ˜ ÂÈÛÙ‹ÌË, ÙÔ ÂÓÓÔÈÔÏÔÁÈÎfi ÙË˜
Û‡ÛÙËÌ· ÂÈÏ¤ÁÔÓÙ·˜ Î·È ˘ÈÔıÂÙÒÓÙ·˜ ¤ÓÓÔÈÂ˜ ·fi ÙÚÂÈ˜, ÚˆÙ›ÛÙˆ˜, ÂÈÛÙËÌÔÓÈ-
Î¤˜ ÂÚÈÔ¯¤˜: Ù· Ì·ıËÌ·ÙÈÎ¿, Ù· ÔÔ›· Î·ıÔÚ›˙Ô˘Ó ÙÔ ÂÚÈÂ¯fiÌÂÓÔ ÙË˜ Ì¿ıËÛË˜,
ÙËÓ „˘¯ÔÏÔÁ›·, Ë ÔÔ›· ÂÚÈÁÚ¿ÊÂÈ ÌÂ ÁÂÓÈÎÔ‡˜ fiÚÔ˘˜ ÙÔ Ê·ÈÓfiÌÂÓÔ ÙË˜ ·ÓıÚÒÈ-
ÓË˜ Ì¿ıËÛË˜ Î·È ÙËÓ ÎÔÈÓˆÓÈÔÏÔÁ›·, Ë ÔÔ›· ÚÔÛÂÁÁ›˙ÂÈ ÙÔ Ê·ÈÓfiÌÂÓÔ ÙË˜ Ì¿ıË-
ÛË˜ Î·È ÙÈ˜ ‰Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙÂ˜ ÙË˜ ‰È‰·ÛÎ·Ï›·˜, ˆ˜ ‰È·‰ÈÎ·Û›Â˜ ÎÔÈÓˆÓÈÎ¿ Î·È ÔÏÈ-
ÙÈÛÌÈÎ¿ ÂÓÙÔÈÛÌ¤ÓÂ˜. ¶·ÚfiÙÈ, fiÌˆ˜, ÛÙË ‰È‰·ÛÎ·Ï›· ÙˆÓ Ì·ıËÌ·ÙÈÎÒÓ, fiˆ˜
Â›ÛË˜ Î·È ÛÙ· ·ÔÙÂÏ¤ÛÌ·Ù· ÙË˜ ÛÙÔ Ï·›ÛÈÔ ÙË˜ ıÂÛÌÔıÂÙËÌ¤ÓË˜ ÂÎ·›‰Â˘ÛË˜,
·Ô‰›‰ÔÓÙ·È ÎÔÈÓˆÓÈÎ¤˜ ÏÂÈÙÔ˘ÚÁ›Â˜, ÛÙÔ Ê·ÈÓfiÌÂÓÔ ÙË˜ Ì¿ıËÛË˜ ÙˆÓ Ì·ıËÌ·ÙÈ-
ÎÒÓ Î·ı·˘Ùfi ‰ÂÓ ·Ô‰›‰ÂÙ·È Î·Ì›· ÎÔÈÓˆÓÈÎ‹ ‰È¿ÛÙ·ÛË Î·È Ë ıÂÒÚËÛË ÙÔ˘ ÂÚÈÔ-
Ú›˙ÂÙ·È ÛÂ ¤Ó· ·ÔÎÏÂÈÛÙÈÎ¿ ·ÙÔÌÈÎfi Â›Â‰Ô ·fi ÙÈ˜ Î˘Ú›·Ú¯Â˜ Û‹ÌÂÚ· Ù¿ÛÂÈ˜ ÛÙË
‰È‰·ÎÙÈÎ‹ ÙˆÓ Ì·ıËÌ·ÙÈÎÒÓ (Chassapis 2002, Kilpatrick 1992, Lerman et al.
2003, Lubienski, & Bowen 2000, Reyes & Stanic 1988, Secada 1992). ∏ ‰ÈÂÎ-
‰›ÎËÛË ÎÔÈÓˆÓÈÎÒÓ ÚÔÛÂÁÁ›ÛÂˆÓ ÛÙË ÌÂÏ¤ÙË ÙˆÓ Ê·ÈÓÔÌ¤ÓˆÓ ÙË˜ Ì¿ıËÛË˜ Î·È
ÙË˜ ‰È‰·ÛÎ·Ï›·˜ ÙˆÓ Ì·ıËÌ·ÙÈÎÒÓ ·ÔÙÂÏÂ› ˙ËÙÔ‡ÌÂÓÔ, ·Ú¿ ÙËÓ Û˘ÁÎ˘ÚÈ·Î‹
·Ó¿‰ÂÈÍË fi„ÂˆÓ ÙˆÓ ÎÔÈÓˆÓÈÎÒÓ ‰È·ÎÚ›ÛÂˆÓ, Ô˘ ·Ú¿ÁÂÈ ‹ ÓÔÌÈÌÔÔÈÂ› Ë Ì·ıË-
Ì·ÙÈÎ‹ ÂÎ·›‰Â˘ÛË (Chassapis, 2004).

Ÿˆ˜ Â›ÛË˜ ·ÔÙÂÏÔ‡Ó ‰È·ÚÎ‹ ˙ËÙÔ‡ÌÂÓ·, Ë ·˘ÙÔÓÔÌ›· ÙÔ˘ ·ÓÙÈÎÂÈÌ¤ÓÔ˘ ÙË˜
‰È‰·ÎÙÈÎ‹˜ ÙˆÓ Ì·ıËÌ·ÙÈÎÒÓ, ˆ˜ ÚÔ˜ Ù· Ì·ıËÌ·ÙÈÎ¿ Î·È ÙËÓ „˘¯ÔÏÔÁ›·, fiˆ˜
Î·È ÛÂ ÌÈÎÚfiÙÂÚÔ ‚·ıÌfi, Ë ·˘ÙÔÓÔÌ›· ÓÔ‹Ì·ÙÔ˜ ÙÔ˘ ÂÓÓÔÈÔÏÔÁÈÎÔ‡ ÙË˜ Û˘ÛÙ‹Ì·-
ÙÔ˜ ·¤Ó·ÓÙÈ ÛÙÈ˜ ›‰ÈÂ˜ ÂÈÛÙ‹ÌÂ˜, ·ÏÏ¿ Î·È ·¤Ó·ÓÙÈ ÛÙËÓ ÙÚ¤¯Ô˘Û· ‰È‰·ÎÙÈÎ‹
ÂÌÂÈÚ›·. ∏ ıÂÒÚËÛË ÙË˜ ‰È‰·ÎÙÈÎ‹˜ ÙˆÓ Ì·ıËÌ·ÙÈÎÒÓ ˆ˜ ÂÊ·ÚÌÔÁ‹˜ ÙˆÓ Ì·-
ıËÌ·ÙÈÎÒÓ ·Ú·Ì¤ÓÂÈ ÛÙÈ˜ Ì¤ÚÂ˜ Ì·˜ ÈÛ¯˘Ú‹ Î¿Ùˆ ·fi ÙËÓ Â›‰Ú·ÛË ÂÓfi˜ Î˘Ú›·Ú-
¯Ô˘ Ï·ÙˆÓÈÛÌÔ‡ ÛÙË ÊÈÏÔÛÔÊ›· ÙË˜ Ì·ıËÌ·ÙÈÎ‹˜ ÁÓÒÛË˜ Î·È Ú·ÎÙÈÎ‹˜, Ô
ÔÔ›Ô˜ ÂÍ·ÈÙ›·˜ ÙˆÓ ÂÈÛÙËÌÔÏÔÁÈÎÒÓ ÙÔ˘ ·Ú·‰Ô¯ÒÓ ·‰˘Ó·ÙÂ› Ó· ÚÔÛÂÁÁ›ÛÂÈ
ÙÔ Ê·ÈÓfiÌÂÓÔ ÙË˜ Ì¿ıËÛË˜ ÙˆÓ Ì·ıËÌ·ÙÈÎÒÓ ÌÂ fiÚÔ˘˜, ÔÈ ÔÔ›ÔÈ ı· Â¤ÙÚÂ·Ó
ÙËÓ ·˘ÙÔÓfiÌËÛË ÙÔ˘ ˆ˜ ÂÈÛÙËÌÔÓÈÎÔ‡ ·ÓÙÈÎÂÈÌ¤ÓÔ˘. ™ÙÔ Ï·›ÛÈÔ ÙË˜ ıÂÒÚËÛË˜
·˘Ù‹˜ ÚˆÙ·Ú¯ÈÎfi ·ÓÙÈÎÂ›ÌÂÓÔ ‰ÈÂÚÂ‡ÓËÛË˜ ·ÔÙÂÏÂ› ÙÔ ÂÚÈÂ¯fiÌÂÓÔ Î·È Ë ı¤ÛË
ÙÔ˘ Ì·ı‹Ì·ÙÔ˜ ÙˆÓ Ì·ıËÌ·ÙÈÎÒÓ ÛÙÔ Û¯ÔÏÈÎfi ÚfiÁÚ·ÌÌ· ÙË˜ Ù˘ÈÎ‹˜ ÂÎ·›‰Â˘-
ÛË˜, ÂÓÒ Ë ‰È‰·ÎÙÈÎ‹ ÌÂıÔ‰ÔÏÔÁ›· ·ÔÙÂÏÂ› ÂÁÁÂÓ¤˜ ÛÙÔÈ¯Â›Ô ÙË˜ Ì·ıËÌ·ÙÈÎ‹˜
ÁÓÒÛË˜.
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∞fi ÌÈ· ¿ÏÏË ÔÙÈÎ‹, ÌÂ ÙÔ ›‰ÈÔ fiÌˆ˜ ·ÔÙ¤ÏÂÛÌ·, ÔÈÎÂÈÔÔÈÔ‡ÓÙ·È ÙÔ Ê·ÈÓfi-
ÌÂÓÔ ÙË˜ Ì¿ıËÛË˜ ÙˆÓ Ì·ıËÌ·ÙÈÎÒÓ Î˘Ú›·Ú¯· ÚÂ‡Ì·Ù· ÙË˜ „˘¯ÔÏÔÁ›·˜, fiˆ˜ Ë
„˘¯ÔÏÔÁ›· ÙË˜ Û˘ÌÂÚÈÊÔÚ¿˜ Î·È Ë ÁÓˆÛÙÈÎ‹ „˘¯ÔÏÔÁ›·. √È ıÂˆÚ‹ÛÂÈ˜ ·˘Ù¤˜
¯ÚËÛÈÌÔÔÈÔ‡Ó ÙÈ˜ Ì·ıËÌ·ÙÈÎ¤˜ ¤ÓÓÔÈÂ˜ Î·È ÁÂÓÈÎfiÙÂÚ· ÙË Ì·ıËÌ·ÙÈÎ‹ ÓÔËÙÈÎ‹
‰Ú·ÛÙËÚÈfiÙËÙ· ˆ˜ ÚÔÓÔÌÈ·Îfi Â‰›Ô ÂÏ¤Á¯Ô˘ ÙˆÓ ıÂˆÚËÙÈÎÒÓ ÙÔ˘˜ ÚÔÙ¿ÛÂˆÓ
ÁÈ· ÙË Ì¿ıËÛË Î·È ÙË ÓÔËÙÈÎ‹ Û˘ÁÎÚfiÙËÛË ÙˆÓ ·ÓıÚÒˆÓ. ∫·ıÈÛÙÔ‡Ó ¤ÙÛÈ ÙÔ
Ê·ÈÓfiÌÂÓÔ ÙË˜ Ì¿ıËÛË˜ ÙˆÓ Ì·ıËÌ·ÙÈÎÒÓ Â‰›Ô ÂÊ·ÚÌÔÁ‹˜ ÙÔ˘˜, ·ÌÊÈÛ‚ËÙÒ-
ÓÙ·˜ ÂÍ ·ÓÙÈÎÂÈÌ¤ÓÔ˘ ÙË ‚·ÛÈÎ‹ ·Ú·‰Ô¯‹ Â› ÙË˜ ÔÔ›·˜ Û˘ÁÎÚÔÙÂ›Ù·È Ë ‰È‰·ÎÙÈÎ‹
ÙˆÓ Ì·ıËÌ·ÙÈÎÒÓ, fiÙÈ ÙÔ Ê·ÈÓfiÌÂÓÔ ÙË˜ Ì¿ıËÛË˜, ‰ËÏ·‰‹, ¤¯ÂÈ Ô˘ÛÈˆ‰Ò˜ ‰È·ÊÔ-
ÚÂÙÈÎ¿ ¯·Ú·ÎÙËÚÈÛÙÈÎ¿ ÁÈ· ÙË Ì·ıËÌ·ÙÈÎ‹ ÁÓÒÛË ·fi ÂÎÂ›Ó· Ù· ¯·Ú·ÎÙËÚÈÛÙÈÎ¿
Ô˘ ¤¯ÂÈ Ë Ì¿ıËÛË Î¿ıÂ ¿ÏÏË˜ ÂÈÛÙËÌÔÓÈÎ‹˜ ÁÓÒÛË˜. ∆Ô ‚È‚Ï›Ô “∏ æ˘¯ÔÏÔÁ›·
ÙË˜ ∞ÚÈıÌËÙÈÎ‹˜” ÙÔ˘ Thorndike (1922) ·ÔÙÂÏÂ› È‰Ú˘ÙÈÎfi ÎÂ›ÌÂÓÔ ÙË˜ ÔÙÈÎ‹˜
·˘Ù‹˜ ·fi ÙËÓ „˘¯ÔÏÔÁ›· ÙË˜ Û˘ÌÂÚÈÊÔÚ¿˜, ÂÓÒ ·ÓÙ›ÛÙÔÈ¯· ÎÂ›ÌÂÓ· ÂÍÂÈ‰ÈÎÂ‡Ô˘Ó
ÙËÓ ÔÙÈÎ‹ ÙË˜ ÁÓˆÛÙÈÎ‹˜ „˘¯ÔÏÔÁ›·˜ (ÂÓ‰ÂÈÎÙÈÎ¿, Dehaene, S. The Number
Sense: How the Mind Creates Mathematics, 1997).

™Â Î¿ıÂ ÂÚ›ÙˆÛË, fiˆ˜ Î·È ÛÙÈ˜ ÚÔ·Ó·ÊÂÚıÂ›ÛÂ˜, Ë ·Û¿ÊÂÈ· ÙˆÓ ÔÚ›ˆÓ
ÙË˜ ‰È‰·ÎÙÈÎ‹˜ ÙˆÓ Ì·ıËÌ·ÙÈÎÒÓ ˆ˜ ÂÈÛÙËÌÔÓÈÎ‹˜ Ú·ÎÙÈÎ‹˜ Î·È Ë ÂÎ ÙË˜ ·Û¿-
ÊÂÈ·˜ ·˘Ù‹˜ Û˘ÓÂ·ÁfiÌÂÓË Û¯ÂÙÈÎfiÙËÙ· ÙÔ˘ ÂÈÛÙËÌÔÓÈÎÔ‡ ÙË˜ ·ÓÙÈÎÂÈÌ¤ÓÔ˘ ·Ô-
ÙÂÏÂ› Ô˘ÛÈÒ‰Â˜ ÛÙÔÈ¯Â›Ô ÙË˜ ‰ÈÂÈÛÙËÌÔÓÈÎÒÓ Û¯¤ÛÂˆÓ (ª·ÏÙ¿˜, 1983).

Ÿˆ˜ Ô˘ÛÈÒ‰Â˜ ÛÙÔÈ¯Â›Ô ÙÔ˘ ‰ÈÂÈÛÙËÌÔÓÈÎÔ‡ ¯·Ú·ÎÙ‹Ú· ÙË˜ ‰È‰·ÎÙÈÎ‹˜ ÙˆÓ
Ì·ıËÌ·ÙÈÎÒÓ ·ÔÙÂÏÂ› Ë ·Ú·ÁˆÁ‹ ÂÈÛÙËÌÔÓÈÎ‹˜ ÁÓÒÛË˜, ˘ÔÎÂ›ÌÂÓË˜ ÛÙÈ˜
··ÈÙ‹ÛÂÈ˜ ÙË˜ ıÂˆÚËÙÈÎ‹˜ ·Ó¿Ù˘ÍË˜ ÙË˜ ‰È‰·ÎÙÈÎ‹˜ ÙˆÓ Ì·ıËÌ·ÙÈÎÒÓ Î·È ·-
Ú¿ÏÏËÏ· Ë ·Ú·ÁˆÁ‹ ÁÓÒÛË˜ ÚËÙ¿ ¯Ú‹ÛÈÌË˜ Î·È ¿ÌÂÛ· ÂÊ·ÚÌfiÛÈÌË˜ ÛÙË Ì·ıË-
Ì·ÙÈÎ‹ ÂÎ·›‰Â˘ÛË. ∂È‰›ˆÍË ÛÂ ÔÏÏ¿ ÛËÌÂ›· ·ÓÙÈıÂÙÈÎ‹, Ë ÔÔ›· fiÌˆ˜ ÂÚÌËÓÂ‡-
ÂÈ ÔÏÏ¿ ·fi Ù· ¯·Ú·ÎÙËÚÈÛÙÈÎ¿ ÙˆÓ Û¯¤ÛÂˆÓ ıÂˆÚ›·˜ Î·È ÂÊ·ÚÌÔÁ‹˜, Ù· ÔÔ›·
ÂÎÙ¤ıËÎ·Ó ÛÙËÓ ÚÔËÁÔ‡ÌÂÓË ·Ú¿ÁÚ·ÊÔ. ∞ÔÏ‡Ùˆ˜ Û˘ÓÔÙÈÎ¿ Î·È ÛÂ ÌÂÁ¿ÏÔ
‚·ıÌfi Û¯ËÌ·ÙÔÔÈËÌ¤Ó·, Ë ‰È·‰ÈÎ·Û›· ·Ú·ÁˆÁ‹˜ ÂÈÛÙËÌÔÓÈÎ‹˜ ÁÓÒÛË˜ ˆ˜
ÚÔ¸fiıÂÛË Î·È ·Ú¿ÁˆÁÔ ÙË˜ ıÂˆÚËÙÈÎ‹˜ ·Ó¿Ù˘ÍË˜ ÙË˜ ‰È‰·ÎÙÈÎ‹˜ ÙˆÓ Ì·ıË-
Ì·ÙÈÎÒÓ ÚÔ¤Ú¯ÂÙ·È Î·È ÎÈÓÂ›Ù·È ·fi ‰ÈÂÚÁ·Û›Â˜ ÚˆÙ›ÛÙˆ˜ “ÂÛˆÙÂÚÈÎ¤˜”, ·fi
ÚÔ‚Ï‹Ì·Ù· Ù· ÔÔ›· ÚÔÎ‡ÙÔ˘Ó, ÔÚ›˙ÔÓÙ·È Î·È ‰È·Ù˘ÒÓÔÓÙ·È ÛÙÔ Û‡ÓÔÏÔ ÙÔ˘˜
Ì¤Û· ÛÙÔ Ï·›ÛÈÔ Î·È ÌÂ ÙÔ˘˜ fiÚÔ˘˜ ÙÔ˘ ÂÓÓÔÈÔÏÔÁÈÎÔ‡ ÙË˜ Û˘ÛÙ‹Ì·ÙÔ˜, ÂÓÒ Ë
Â›Ï˘ÛË ÙÔ˘˜ ˘fiÎÂÈÙ·È ÛÙÈ˜ ÂÚÂ˘ÓËÙÈÎ¤˜ ÌÂıfi‰Ô˘˜ Î·È ÛÙ· ÎÚÈÙ‹ÚÈ· ÙË˜ ÂÈÛÙËÌÔ-
ÓÈÎ‹˜ ÙË˜ Ú·ÎÙÈÎ‹˜. ∞ÓÙ›ıÂÙ·, Ë ·Ú·ÁˆÁ‹ ÚËÙ¿ ¯Ú‹ÛÈÌË˜ Î·È ¿ÌÂÛ· ÂÊ·ÚÌfiÛÈ-
ÌË˜ ÁÓÒÛË˜ ÛÙÔ¯Â‡ÂÈ ÛÙËÓ Â›Ï˘ÛË ÂÓfi˜ Ú·ÎÙÈÎÔ‡ ÚÔ‚Ï‹Ì·ÙÔ˜ ÙË˜ Ì·ıËÌ·ÙÈÎ‹˜
ÂÎ·›‰Â˘ÛË˜. ŒÓ· Ú·ÎÙÈÎfi Úfi‚ÏËÌ· ÙË˜ Ì·ıËÌ·ÙÈÎ‹˜ ÂÎ·›‰Â˘ÛË˜ ÚÔÎ‡ÙÂÈ
ÛÂ ¤Ó· ÎÔÈÓˆÓÈÎfi Ï·›ÛÈÔ ·fi ‰ÈÂÚÁ·Û›Â˜ ÚˆÙ›ÛÙˆ˜ “ÂÍˆÙÂÚÈÎ¤˜” ÙË˜ ‰È‰·ÎÙÈÎ‹˜
ÙˆÓ Ì·ıËÌ·ÙÈÎÒÓ Î·È, fiˆ˜ Î¿ıÂ Ê·ÈÓfiÌÂÓÔ ÙË˜ Ú·ÁÌ·ÙÈÎfiÙËÙ·˜, Â›Ó·È ÔÏ˘-
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‰È¿ÛÙ·ÙÔ, ÂÔÌ¤Óˆ˜ ‰ÂÓ ÔÚ›˙ÂÙ·È ÛÙÔ Û‡ÓÔÏÔ ÙÔ˘ ·fi ÙË ‰È‰·ÎÙÈÎ‹ ÙˆÓ Ì·ıËÌ·ÙÈ-
ÎÒÓ, ·ÏÏ¿ Î·È ‰ÂÓ ÂÈ‰¤¯ÂÙ·È ÌÈ· Î·È ÌÔÓ·‰ÈÎ‹ Ô‡ÙÂ ÌÔÓÔÛ‹Ì·ÓÙË Ï‡ÛË ÛÙÔ Ï·›-
ÛÈÔ ÙË˜ ‰È‰·ÎÙÈÎ‹˜ ÙˆÓ Ì·ıËÌ·ÙÈÎÒÓ. ¢È·ÊÔÚÂÙÈÎ¤˜ ÂÈÛÙËÌÔÓÈÎ¤˜ ÔÙÈÎ¤˜, ¿Ú·
Î·È ÂÈÛÙËÌÔÓÈÎ¿ Â‰›·, ÌÔÚÂ› ‹ Â›Ó·È ·Ó·ÁÎ·›Ô Ó· Û˘Ì‚¿ÏÏÔ˘Ó ÛÙËÓ Â›Ï˘ÛË
ÙÔ˘, ÛÙËÓ ÔÔ›· ÂÈÏ¤ÔÓ ˘ÂÈÛ¤Ú¯ÂÙ·È ¤Ó· Ï‹ıÔ˜ ¿ÌÂÛ· ÎÔÈÓˆÓÈÎÒÓ, ¿Ú· ÌË ÂÈ-
ÛÙËÌÔÓÈÎÒÓ ·Ú·ÁfiÓÙˆÓ. √È Ï‡ÛÂÈ˜, ÂÔÌ¤Óˆ˜, ÂÓfi˜ Ú·ÎÙÈÎÔ‡ ÚÔ‚Ï‹Ì·ÙÔ˜ ÙË˜
Ì·ıËÌ·ÙÈÎ‹˜ ÂÎ·›‰Â˘ÛË˜ ‰ÂÓ ˘fiÎÂÈÓÙ·È ÛÙ· Ù˘ÈÎ¿ ÂÈÛÙËÌÔÓÈÎ¿ ÎÚÈÙ‹ÚÈ·, ·ÏÏ¿
·ÔÙÂÏÔ‡Ó ÌÈ· ÔÏÏ·ÏfiÙËÙ· ÂÈÏÔÁÒÓ ‹ ¤Ó· Â‰›Ô ‰˘Ó·ÙÒÓ Ï‡ÛÂˆÓ, ÂÓÒ Ë Ï‡ÛË
Ô˘ Î·Ù¿ ÂÚ›ÙˆÛË ÂÈÏ¤ÁÂÙ·È Â›Ó·È ¤Íˆ ·fi ÙË ‰ÈÎ·ÈÔ‰ÔÛ›· ÙË˜ ‰È‰·ÎÙÈÎ‹˜ ÙˆÓ
Ì·ıËÌ·ÙÈÎÒÓ, ˘ÔÎÂ›ÌÂÓË ÛÙÈ˜ ÎÔÈÓˆÓÈÎ¤˜ Û¯¤ÛÂÈ˜ Î·È ÛÙÈ˜ ·ÓÙÈı¤ÛÂÈ˜ ÙÔ˘˜.

∂¶π§∂°√ª∂¡∞ ™Ã√§π∞

¶·Ú¿ ÙËÓ ·ÍÈÔÛËÌÂ›ˆÙË ·Ó¿Ù˘ÍË ÙˆÓ ‰Ú·ÛÙËÚÈÔÙ‹ÙˆÓ Ô˘ Û˘Ó·ÚÙÒÓÙ·È ÌÂ
ÙË Ì·ıËÌ·ÙÈÎ‹ ÂÎ·›‰Â˘ÛË, ÙÔ ÂÈÛÙËÌÔÓÈÎfi ·ÓÙÈÎÂ›ÌÂÓÔ ÙË˜ ‰È‰·ÎÙÈÎ‹˜ ÙˆÓ Ì·ıË-
Ì·ÙÈÎÒÓ ·Ú·Ì¤ÓÂÈ ÛÂ ÌÂÁ¿ÏÔ ‚·ıÌfi ·Û·Ê¤˜ Î·È, Î·Ù¿ Û˘Ó¤ÂÈ·, ·Ú·Ì¤ÓÔ˘Ó
·Û·Ê‹ Î·È ÙÔ Û˘ÛÙ·ÙÈÎfi ÂÓÓÔÈÔÏÔÁÈÎfi ÙË˜ Û‡ÛÙËÌ· Î·È ÔÈ ‚·ÛÈÎ¤˜ ÂÚÂ˘ÓËÙÈÎ¤˜ ÙË˜
Ì¤ıÔ‰ÔÈ, ÛÙÔÈ¯Â›· Ù· ÔÔ›· Û˘ÁÎÚÔÙÔ‡ÓÙ·È Ù·˘Ùfi¯ÚÔÓ· Ì¤Û· ·fi ·ÌÔÈ‚·›Ô˘˜
ÚÔÛ‰ÈÔÚÈÛÌÔ‡˜, fiÔ˘ Î·ı¤Ó· ÚÔ¸Ôı¤ÙÂÈ ÙËÓ ‡·ÚÍË ÙˆÓ ¿ÏÏˆÓ. ø˜ ·ÔÙ¤ÏÂ-
ÛÌ·, ·Ú·Ì¤ÓÂÈ ˘fi ·›ÚÂÛË ÙÔ ÂÈÛÙËÌÔÓÈÎfi Î·ıÂÛÙÒ˜ ÙË˜ ‰È‰·ÎÙÈÎ‹˜ ÙˆÓ Ì·ıË-
Ì·ÙÈÎÒÓ Î·È ˘fi ·ÌÊÈÛ‚‹ÙËÛË Ë Ô˘ÛÈ·ÛÙÈÎ‹ Û˘Ì‚ÔÏ‹ ÙË˜ ÛÙËÓ Â›Ï˘ÛË ÚÔ‚ÏËÌ¿-
ÙˆÓ Î·È ÛÙË ‚ÂÏÙ›ˆÛË ÙË˜ ·ÔÙÂÏÂÛÌ·ÙÈÎfiÙËÙ·˜ ÙË˜ Ì·ıËÌ·ÙÈÎ‹˜ ÂÎ·›‰Â˘ÛË˜.
∞Ó·ÁÓˆÚ›˙ÔÓÙ·˜ ÙÔ Úfi‚ÏËÌ· Î·È ÙÈ˜ ÔÏÏ·Ï¤˜ Û˘Ó¤ÂÈÂ˜ ÙÔ˘, Ë International
Commission on Mathematics Instruction (ICMI) –ÌÈ· ÙÈ˜ ·Ï·ÈfiÙÂÚÂ˜ ÔÚÁ·ÓÒ-
ÛÂÈ˜ Ô˘ ‰Ú·ÛÙËÚÈÔÔÈÔ‡ÓÙ·È ÛÂ ˙ËÙ‹Ì·Ù· Ì·ıËÌ·ÙÈÎ‹˜ ÂÎ·›‰Â˘ÛË˜ ÂÎÊÚ¿˙Ô-
ÓÙ·˜ ÙÈ˜ Î˘Ú›·Ú¯Â˜ Ù¿ÛÂÈ˜– ¤ıÂÛÂ, Â‰Ò Î·È ÌÈ· ‰ÂÎ·ÂÙ›·, ÛÂ Û˘˙‹ÙËÛË ÙÔ ˙‹ÙËÌ·
ÙË˜ Ù·˘ÙfiÙËÙ·˜ ÙË˜ ‰È‰·ÎÙÈÎ‹˜ ÙˆÓ Ì·ıËÌ·ÙÈÎÒÓ ÛÂ Û˘Ó¤‰ÚÈÔ ÌÂ ·˘Ùfi ·ÔÎÏÂÈÛÙÈ-
Î¿ ÙÔ ı¤Ì·, Ô˘ Û˘ÁÎÏ‹ıËÎÂ ÙÔ 1994 ÛÙÔ ¶·ÓÂÈÛÙ‹ÌÈÔ ÙÔ˘ Maryland ÙˆÓ ∏¶∞.
∆· Ú·ÎÙÈÎ¿ ÙÔ˘ Û˘ÓÂ‰Ú›Ô˘ ·˘ÙÔ‡ (Sierpinska and Kilpatrick, 1998) ÂÈ‚Â‚·ÈÒ-
ÓÔ˘Ó ÙËÓ ÚÔ·Ó·ÊÂÚıÂ›Û· ‰È·›ÛÙˆÛË. ∆Ô ÂÈÛÙËÌÔÓÈÎfi ·ÓÙÈÎÂ›ÌÂÓÔ ÙË˜ ‰È‰·ÎÙÈ-
Î‹˜ ÙˆÓ Ì·ıËÌ·ÙÈÎÒÓ, ÔÈ ÂÓÓÔÈÔÏÔÁÈÎ¤˜ ·Ó·ÊÔÚ¤˜ Î·È ÙÔ ıÂˆÚËÙÈÎfi ÙË˜ Ï·›ÛÈÔ,
ÔÈ ÂÚÂ˘ÓËÙÈÎ¤˜ Ú·ÎÙÈÎ¤˜ Î·È Ù· Â‰›· ÂÊ·ÚÌÔÁ‹˜ ÙË˜, ÔÚ›˙ÔÓÙ·È ÌÂ ‰È·ÊÔÚÂÙÈÎÔ‡˜
fiÚÔ˘˜ –ÛÙËÓ ÏÂÈÔÓfiÙËÙ· ÙˆÓ ÂÚÈÙÒÛÂˆÓ ·Û‡Ì‚·ÙÔ˘˜ ‹ Î·È ·ÓÙÈıÂÙÈÎÔ‡˜– ÛÙÈ˜
33 ÚÔÛÎÂÎÏËÌ¤ÓÂ˜ ÂÈÛËÁ‹ÛÂÈ˜ ÂÈÊ·ÓÒÓ ÂÈÛÙËÌfiÓˆÓ ÙË˜ ‰È‰·ÎÙÈÎ‹˜ ÙˆÓ Ì·ıË-
Ì·ÙÈÎÒÓ, ÛÙÈ˜ 5 ·Ó·ÊÔÚ¤˜ ÙˆÓ ÔÌ¿‰ˆÓ ÂÚÁ·Û›·˜ ÙÔ˘ Û˘ÓÂ‰Ú›Ô˘, ·ÏÏ¿ Î·È ÛÙË Û‡-
ÓÔ„Ë ÙˆÓ ÂÚÁ·ÛÈÒÓ ÙÔ˘ Û˘ÓÂ‰Ú›Ô˘, Ô˘ ÙÈÙÏÔÊÔÚÂ›Ù·È ¯·Ú·ÎÙËÚÈÛÙÈÎ¿ “™˘ÓÂ¯›˙Ô-
ÓÙ·˜ ÙËÓ ·Ó·˙‹ÙËÛË” (Sierpinska & Kilpatrick, 1998, vol. 2, ÛÂÏ. 527-548).
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ÀÈÔıÂÙÒÓÙ·˜ ÙËÓ ·Ó¿Ï˘ÛË ÙË˜ ‰ÈÂÈÛÙËÌÔÓÈÎfiÙËÙ·˜, Ô˘ ·Ó·Ù‡ÛÛÂÈ Ô ª·Ï-
Ù¿˜ (1983, ÛÂÏ. 39-44), ı· Ú¤ÂÈ Ó· ‰Â¯ÙÔ‡ÌÂ, fiÙÈ Ë ‰È‰·ÎÙÈÎ‹ ÙˆÓ Ì·ıËÌ·ÙÈÎÒÓ
Û˘ÁÎÚÔÙÔ‡ÌÂÓË ÛÂ ‰ÈÂÈÛÙËÌÔÓÈÎ‹ ‚¿ÛË, ÌÂ ·ÊÂÙËÚ›· ÙÈ˜ ·Ú·‰Ô¯¤˜ Ô˘ ÚÔ·Ó·-
Ê¤ÚıËÎ·Ó ÁÈ· ÙÔ Ê·ÈÓfiÌÂÓÔ ÙË˜ Ì¿ıËÛË˜ ÙË˜ Ì·ıËÌ·ÙÈÎ‹˜ ÁÓÒÛË˜ Î·È ÙË ‰Ú·-
ÛÙËÚÈfiÙËÙ· ÙË˜ ‰È‰·ÛÎ·Ï›·˜ ÙË˜, ¯·Ú·ÎÙËÚ›˙ÂÙ·È ÂÁÁÂÓÒ˜ ·fi ·ÛÙ·ı‹ ÔÚÈÔı¤ÙË-
ÛË ÙÔ˘ ÂÈÛÙËÌÔÓÈÎÔ‡ ÙË˜ ·ÓÙÈÎÂÈÌ¤ÓÔ˘, ˆ˜ ÚÔ˜ ÙÈ˜ fi„ÂÈ˜ ÙˆÓ Ê·ÈÓÔÌ¤ÓˆÓ ·˘ÙÒÓ
Î·È ·Ú¿ÏÏËÏ· ·fi ·Û·Ê‹ ÔÚÈÔı¤ÙËÛË ÙÔ˘ ÂÈÛÙËÌÔÓÈÎÔ‡ ÙË˜ ·ÓÙÈÎÂÈÌ¤ÓÔ˘, ˆ˜
ÚÔ˜ ¿ÏÏÂ˜ ÂÈÛÙ‹ÌÂ˜ Î·È È‰›ˆ˜ ˆ˜ ÚÔ˜ Ù· Ì·ıËÌ·ÙÈÎ¿, ÙËÓ „˘¯ÔÏÔÁ›· Î·È ÙËÓ
ÎÔÈÓˆÓÈÔÏÔÁ›·, ÔÈ ÔÔ›Â˜ ÂÚÈÏ·Ì‚¿ÓÔ˘Ó ÛÙ· ·ÓÙÈÎÂ›ÌÂÓ· ÙÔ˘˜ ÙÈ˜ ›‰ÈÂ˜ ‹ ‰È·ÊÔ-
ÚÂÙÈÎ¤˜ fi„ÂÈ˜ ÙˆÓ Ê·ÈÓÔÌ¤ÓˆÓ ÙË˜ Ì¿ıËÛË˜ Î·È ÙË˜ Ù˘ÈÎ‹˜ ‹ ¿Ù˘Ë˜ ‰È‰·ÛÎ·-
Ï›·˜ ÙˆÓ Ì·ıËÌ·ÙÈÎÒÓ.

™˘ÌÂÚ·ÛÌ·ÙÈÎ¿, Ë ·˘ÙÔÓÔÌ›· ÙÔ˘ ÂÈÛÙËÌÔÓÈÎÔ‡ ·ÓÙÈÎÂÈÌ¤ÓÔ˘ Î·È Ë ·˘ÙÔÓÔÌ›·
ÓÔ‹Ì·ÙÔ˜ ÙˆÓ ÂÓÓÔÈÒÓ Ô˘ Û˘ÁÎÚÔÙÔ‡Ó ÙÔ ÂÓÓÔÈÔÏÔÁÈÎfi Û‡ÛÙËÌ· ÙË˜ ‰È‰·ÎÙÈÎ‹˜
ÙˆÓ Ì·ıËÌ·ÙÈÎÒÓ, ÌÂ ‰Â‰ÔÌ¤ÓÔ˘˜ ÙÔ˘˜ fiÚÔ˘˜ ÙË˜ ‰ÈÂÈÛÙËÌÔÓÈÎfiÙËÙ·˜ ÙË˜, ÔÈ
ÔÔ›ÔÈ ÂÈ‚¿ÏÏÔ˘Ó ÂÈÏ¤ÔÓ ¤Ó· Â›‰Ô˜ “ÂÈÛÙËÌÔÓÈÎ‹˜ ·ÚÔÛ‰ÈÔÚÈÛÙ›·˜” (ª·Ï-
Ù¿˜, 1983) ÛÙËÓ ·ÓÙÈÌÂÙÒÈÛË ÙˆÓ Ú·ÎÙÈÎÒÓ ÚÔ‚ÏËÌ¿ÙˆÓ ÙË˜ Ì¿ıËÛË˜ Î·È ÙË˜
‰È‰·ÛÎ·Ï›·˜ ÙˆÓ Ì·ıËÌ·ÙÈÎÒÓ, ·Ú·Ì¤ÓÔ˘Ó ÔÈÔÓÂ› ˙ËÙÔ‡ÌÂÓÂ˜ Î·È ÂÔÌ¤Óˆ˜
‰È·ÚÎÒ˜ ˘fi (ÂÓ‰È·Ê¤ÚÔ˘Û·) Û˘˙‹ÙËÛË.
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